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GEOMETRIAS AXIOMATICAS - GEAMS

Nomes:

Nas péginas seguintes, extraidas da tradugao do prof. Irineu Bicudo (Editora UNESP, 2009),
estao as defini¢oes, nogoes comuns e axiomas (postulados) que antecedem as proposigdes do Livro
I dos Elementos de Euclides.

1. Comparem as definigbes presentes nessa obra com aquelas que normalmente sao apresenta-
das nos livros didaticos. Ha algum termo que vocés nao conhecam? H& alguma defini¢ao
diferente das que vocés utilizam?

2. Que importancia tem os trés primeiros axiomas para as demonstracoes de teoremas da
Geometria?

3. Escrevam a demonstragao de uma proposigao do Livro I (enunciados serao fornecidos pelo
professor).

4. Comparem a demonstrac¢ao produzida com o texto euclidiano (também sera fornecido opor-
tunamente).



Definicgoes

Ponto é aquilo de que nada é parte.

E linha é comprimento sem largura.

E extremidades de uma linha sao pontos.

E linha reta é a que esta posta por igual com os pontos sobre si mesma.
E superficie é aquilo que tem somente comprimento e largura.

E extremidades de uma superficie sao retas.

Superficie plana é a que esta posta por igual com as retas sobre si mesma.

8. E angulo plano ¢ a inclinagao, entre elas, de duas linhas no plano, que se tocam e nao estao
postas sobre uma reta.

9. E quando as linhas que contém o angulo sejam retas, o angulo ¢ chamado retilineo.

10. E quando uma reta, tendo sido alteada sobre uma reta, faca os angulos adjacentes iguais,
cada um dos angulos ¢ reto, e a reta que se alteou é chamada uma perpendicular aquela sobre a
qual se alteou.

11. Angulo obtuso é o maior do que um reto.

12. E agudo, o menor do que um reto.

13. E fronteira é aquilo que é extremidade de alguma coisa.

14. Figura é o que é contido por alguma ou algumas fronteiras.

15. Circulo é uma figura plana contida por uma linha [que é chamada circunferéncial, em
relagdo a qual todas as retas que a encontram [até a circunferéncia do circulo], a partir de um
ponto dos postos no interior da figura, sao iguais entre si.

16. E o ponto é chamado centro do circulo.

17. E diametro do circulo é alguma reta tracada através do centro, e terminando, em cada um
dos lados, pela circunferéncia do circulo, e que corta o circulo em dois.

18. E semicirculo é a figura contida tanto pelo diametro quanto pela circunferéncia cortada
por ele. E centro do semicirculo é o mesmo do circulo.

19. Figuras retilineas sao as contidas por retas, por um lado, trilateras, as por trés, e, por
outro lado, quadrilateras, as por quatro, enquanto multilateras, as contidas por mais do que quatro
retas.

20. E, das figuras trilateras, por um lado, triangulo equilatero é o que tem os trés lados iguais,
e, por outro lado, isésceles, o que tem s6 dois lados iguais, enquanto escaleno, o que tem os trés
lados desiguais.

21. E, ainda das figuras trilateras, por um lado, triangulo retangulo é o que tem um angulo
reto, e, por outro lado, obtusangulo, o que tem um angulo obtuso, enquanto acutangulo, o que
tem os trés angulos agudos.

22. E das figuras quadrilateras, por um lado, quadrado é aquela que é tanto equilatera quanto
retangular, e, por outro lado, oblongo, a que, por um lado, é retangular, e, por outro lado, nao é
equilatera, enquanto losango, a que, por um lado, é equilatera, e, por outro lado, nao é retangular,
e romboide, a que tem tanto os lados opostos quanto os angulos opostos iguais entre si, a qual
nao é equilatera nem retangular; e as quadrilateras, além dessas, sejam chamadas trapézios.

23. Paralelas sao retas que, estando no mesmo plano, e sendo prolongadas ilimitadamente em
cada um dos lados, em nenhum se encontram.
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Postulados

1. Fique postulado tracar uma reta a partir de todo ponto até todo ponto.

2. Também prolongar uma reta limitada, continuamente, sobre uma reta.

3. E, com todo centro e distancia, descrever um circulo.

4. E serem iguais entre si todos os angulos retos.

5. E, caso uma reta, caindo sobre duas retas, faca os angulos interiores e do mesmo lado
menores do que dois retos, sendo prolongadas as duas retas, ilimitadamente, encontrarem-se no
lado no qual estao os menores do que dois retos.

Nogoes comuns

1. As coisas iguais a mesma coisa sao também iguais entre si.

2. E, caso sejam adicionadas coisas iguais a coisas iguais, os todos sao iguais.
3. E, caso de iguais sejam subtraidas iguais, as restantes sao iguais.

[4. E, caso iguais sejam adicionadas a desiguais, os todos s@o desiguais.

5. E os dobros da mesma coisa sao iguais entre si.

6. E as metades da mesma coisa sdo iguais entre si.]

7. E as coisas que se ajustam uma a outra sao iguais entre si.

8. E o todo [é] maior do que a parte.

9. E duas retas nao contém uma area.



