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EXEMPLO DE UM SISTEMA AXIOMATICO

O Clube dos 3 Amigos
Um grupo de 3 amigos quer criar regras para escolher filmes na noite de cinema, sem brigas.
Termos Primitivos

= Amigo

+ Género de Filme
Axiomas

1. Cada género de filme deve ser amado por pelo menos dois amigos.
2. Cada amigo deve amar exatamente dois géneros de filme.

3. Dois amigos diferentes s6 podem gostar do mesmo género em exatamente uma opcao.

Teorema do Controle Remoto
Se o clube tem exatamente 3 amigos, a lista de géneros disponiveis precisa ter exatamente 3

geéneros para gue ninguem guebre as regras.

Exercicio: Demonstre o teorema do controle remoto




DEMONSTRANDO ALGUMAS PROPOSICOES

Com base nos axiomas e nocoes comuns
estabelecidos por Euclides, no seu livro “Os
Elementos”, vamos demonstrar algumas
proposicoes.

Nas demonstracoes, além das nocoes comuns e
postulados, s6 é possivel usar as proposicoes que as
antecedem (considerando que ja foram
demonstradas).

Para cada proposicao apresentada, leia,
interprete e faca um esboco grafico que a
represente.



DEMONSTRANDO ALGUMAS PROPOSICOES

Exercicio 1: Demonstre as proposicoes 5 e 6. Voce pode
usar, além das nocoes comuns e postulados, as
proposicoes que as antecedem.

Proposicoes de 1 a 4 (parafraseadas do original):

01
Dada uma reta finita, é possivel construir sobre ela um triangulo equilatero.
02
B possivel tracar uma linha reta igual a uma dada linha reta com extremidade num dado ponto
03
E possivel dadas duas linhas retas desiguais, obter da inha reta maior uma parte 1gual a linha reta menor
04
(LAL) Se dois triangulos apresentam respectivamente iguais dois lados e o angulo compreendido entre eles, entao
os demais lados e angulos serao respectivamente 1guais.



PROPOSICOES (LIVRO I DE “OS ELEMENTOS”

5.

Os dngulos junto a base dos tridngulos isésceles sdao iguais entre si, ¢, tendo
sido prolongadas ainda mais as retas iguais, os dngulos sob a base serdo
1puais entre si.

Caso os dois angulos de um tridngulo sejam iguais entre si, também os
lados que se estendem sob os angulos iguais serdo iguais entre si .




PROPOSICOES (LIVRO I DE “OS ELEMENTOS”
7.

Sobre a mesma reta nao serdo construidas duas outras retas iguais ds duas
mesmas retas, cada wma a cada wma, em um e outro ponto, no mesmo
lado, tendo as mesmas extremidades que as retas do comeco.

Parafrase: 0

De qualquer extremidades de uma linha reta dada. chamada base. se conduzem duas outras linhas retas que se
encontram em um ponto: nao ¢ possivel construir, com os mesmos extremos e da mesma parte, duas linhas retas
respectivamente iguais aquelas inicialmente construidas que tenham um ponto de encontro diferente




PROPOSICOES (LIVRO I DE “OS ELEMENTOS”

3.

Caso dois tridngulos tenbam os dois lados iguais [aos| dois lados, cada um
a cada um, ¢ tenbam também a base igual a base, terdo também o dngulo
igual ao dngulo, o contido pelas retas iguais.

Parafrase:

08

Se dois triangulos tem respectivamente dois lados iguais, e bases também iguais, entao também sao iguais
os angulos formados entre os lados iguais correspondentes.




EXERCICIO “PARA O LAR”

Exercicio: a) Reescreva a definicao de retas perpendiculares (Def 10) com
suas palavras.

b) Use régua e compasso e realize a construcao a seguir (esta na proxima
pagina), proposta por Euclides, e mostre que o segmento FC é
perpendicular a AB.

c¢) Demonstrar a Proposicao 12 (Faca a construcao e depois mostre que ela
satisfaz a proposicao).

Vocé pode usar as proposicoes de 1 a 10, além dos axiomas e conceitos
primitivos. 09
E possivel dividir pela metade um angulo retilineo dado.
10
E possivel dividir pela metade uma reta finita dada.
11
Dada uma reta, é possivel de um seu ponto levantar uma perpendicular.
12
De um ponto externo a uma reta infinita dada ¢é possivel levantar uma perpendicular a reta dada.



EXERCICIO “PARA O LAR”

Construcao (para o item (b)):

Fique tomado sobre a AC o ponto D, encontra- 3 Tt
do ao acaso, e ﬁque posta a CE igual aCD,e ﬁque
construido sobre a DE o triﬁngulo Equilﬁtem FDE, e ﬁque ligada a FC:

Cligu:: que foi tragada a linha reta FC em ﬁngulos retos com a reta dada AB,

a partir do ponto dado C sobre ela.




